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ПРАВИЛА ОФОРМЛЕННЯ ТА ВИКОНАННЯ РГР ТА КР 

1. Студент повинен виконувати РГР (КР) в окремому зошиті.  

2. На обкладинці зошита посередині треба записати: 
- тему РГР (КР),  
- прізвище, ім’я, по батькові повністю; 
- номер академічної групи; 
- номер варіанта (варіанти вказує викладач). 

3. У РГР (КР) повинні бути розв’язані всі завдання, вказані 
викладачем. Розв’язання завдань необхідно записувати в порядку 
номерів завдань, зберігаючи їх послідовність. Умова задачі в завданні 
переписується повністю. Розв’язування кожного завдання повинно 
бути повністю наведено. 

4. РГР (КР) подається викладачеві на перевірку і захищається 
студентом на консультаціях.  

5. РГР (КР), що виконана не за своїм варіантом, не зараховується. 

Зауваження. У випадку дистанційної форми навчання студент 
завантажує виконану РГР (КР)  у відповідне завдання курсу «Вища 
математика» на загальноуніверситетській платформі MOODLE. 
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1. НЕВИЗНАЧЕНИЙ ІНТЕГРАЛ 

Завдання 1.1. Знайти інтеграл безпосереднім інтегруванням 

1. а) 


dx
x

xx 23
3 2

 б)    dxx32sin  

2. 
а) 


dx

x

xx

2

132 2

 б)    dxx35sin  

3. а) 


dx
x

xx

2

2

2

543
 б)    dxx23cos  

4. а) 


dx
x

xx

3

2 32
 б)    dxx25cos  

5. а) 


dx
x

xx

2

4 52
 б)    dxx 38sin  

6. а) 


dx
x

xx 42 3

 б)    dxx43sin  

7. а)  









 dx

x

x
x 3

2 4
3  б)    dxx 53cos  

8. а) 


dx
x

xx 12 53

 б)    dxx 14cos  

9. а) 


dx
x

xx 23 52

 б)    dxx 43sin  

10. а) 


dx
x

xx

2

3 42
 б)    dxx 52cos  

11. а) 


dx
x

xx 35 26 5

 б)    dxx 74cos  

12. а)  












 dx

x

xx 1
1

3
 б)    dxx52sin  
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13. а)   dx
x

x
x )3(

6
2

 б)    dxx72cos  

14. а) 


dx
x

xx 32 53 2

 б)    dxx 38sin  

15. а)  









 dxx

x

x
42 3

3

 б)    dxx61cos  

16. а) 


dx
x

xx 23 43

 б)    dxx 113sin  

17. а)  





  dx

x
xx

4
32 53

 б)    dxx94cos  

18. а) 


dx
x

xx

2

33 52
 б)    dxx 411sin  

19. а) 


dx
x

xx 73 32

 б)    dxx 510cos  

20. а) 


dx
x

xx

2

3 24 13
 б)    dxx113sin  

21. а)  







 dx

x
x 4

2
3

5 2
 б)    dxx 15cos  

22. а) 


dx
x

xx 62 3

 б)    dxx172cos  

23. а) 


dx
x

xx

2

35 42
 б)  






  dxx 1

2

3
sin  

24. а)  












 dx

x

x
x 2

3

3
 б)    dxx5,01cos  

25. а)  







 dx

x
x 2

4
5

5  б)    dxx 13sin  
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26. а) 


dx
x

xx 32 27 6

 б)    dxx25,0cos  

27. а)  









 dx

xx

x
1

2
3

3

 б)    dxx418cos  

28. а)  









 dx

xx

x
6

52 2

 б)  





  dx

x
5

2
sin  

29. а)  












 dx

xx

x
5

7
3

3 2

 б)    dxx 19cos  

30. а)  









 dxx

x

x
2

5 3 2
2

 б)    dxx 17cos  

Завдання 1.2. Знайти невизначений інтеграл і перевірити 
правильність відповіді 

1.  dx
x

x

2

5

cos

tg
 2.  

dx
x

x

2

5 6

1

arctg
 

3. 


xx

dx

32 tgcos
 4.  dx

x

x
7sin

cos
 

5. 


dx
x

x

2

2

1

rccosa
 6.   xx

dx
42 ctgsin

 

7.   dxxx sincos  8. 


dx
x

x

2

3 2

1

rccosa
 

9.  dx
x

x
2

3

cos

tg
 10.   dxxx cossin 4

 

11.    xx

dx
32 arctg1

 12.  dx
x

x

2

5 2

cos

tg
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13.  3 cos

sin

x

dxx
 14.  dx

x

x
2

7

cos

tg
 

15.  
dx

x

x
2

7

1

arctg
 16.  dx

x

x
4sin

cos
 

17.  
dx

x

x
2

3

1

arctg
 18.  dx

x

x
2

7

sin

ctg
 

19.  dx
x

x

2

5

sin

ctg
 20.  dx

x

x

3 4cos

sin
 

21.   dxxx cossin 5
 22.  

 xx

dx

arctg1 2
 

23. 
 5 22 tgcos xx

dx
 24.   dxxx sincos3

 

25. 


dx
x

x

2

3

1

rcsina
 26.  dx

x

x

2

3

cos

tg
 

27.  dx
x

x
4cos

sin
 28.  

dx
x

x
2

8

1

arctg
 

29. 


dx
x

x

2

2

1

arccos
 30. 

 xx

dx

rcsina1 2
 

Завдання 1.3. Знайти інтеграл  

1. 



dx

xx

x

432

1
2

 2. 



dx

xx

x

232

17
 

3.  


dx
xx

x

13

6
2

 4. 



dx

xx

x

15

73

2
 

5. 



dx

xx

x

52

32

2
 6.  


dx

xx

x

623

12
2
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7.  
dx

xx

x

52

3
2

 8. 



dx

xx

x

2

53

2
 

9.  


dx
xx

x

493

52
2

 10. 



dx

xx

x

162

43

2
 

11. 



dx

xx

x

45

74

2
 12.  


dx

xx

x

235

23
2

 

13. 



dx

xx

x

862

14

2
 14.  


dx

xx

x

172

4
2

 

15. 



dx

xx

x

224

9
 16.  


dx

xx

x

62

32
2

 

17. 



dx

xx

x

223

6
 18.  


dx

xx

x
232

43
 

19. 



dx

xx

x

54

8

2
 20.  


dx

xx

x

862

12
2

 

21. 



dx

xx

x

1633

132

2
 22. 




dx

xx

x

142

3

2
 

23. 



dx

xx

x

53

1

2
 24. 




dx

xx

x

241

13
 

25.  


dx
xx

x

544

14
2

 26.  


dx
xx

x

12

1
2

 

27.  


dx
xx

x

323

1
2

 28.  


dx
xx

x

1364

84
2

 

29.  


dx
xx

x

14

15
2

 30. 



dx

xx

x

263

5
 

Завдання 1.4. Знайти інтеграли, застосувавши формулу 
інтегрування частинами 

1. а)    dxx
x 23e12  б)  dxx3arctg  
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2. а)    dxxx  23sin12  б)    dxx 12ln  

3. а)    dxxx  12cos13  б)  dxx2rcsina  

4. а)   dxx
x 13e32   б)    dxx 43ln  

5. а)    dxxx 25cos13   б)  dxx2arctg  

6. а)    dxxx 14sin32   б)  dxx3rcsina  

7. а)   dxx
x 54e21   б)    dxx 32ln  

8. а)    dxxx 53sin43   б)  dxx2arcctg  

9. а)    dxxx 34cos14   б)  dxx2rccosa  

10. а)   dxx
x 43e52   б)  dxx5arctg  

11. а)    dxxx 42sin53   б)    dxx 73ln  

12. а)    dxxx 13cos27   б)   dxxx 2arctg  

13. а)   dxx
x 25e41   б)  dxx5rcsina  

14. а)    dxxx 47sin23   б)    dxxx 12ln  

15. а)   dxx
x 54e35   б)  dxx4rccosa  

16. а)   dxx
x 12e23   б)  dxx3arcctg  

17. а)    dxxx 12sin23   б)    dxx 75ln  

18. а)    dxxx 53cos12   б)  dxx7rcsina  

19. а)   dxx
x 32e13    б)  dxx4arctg  

20. а)    dxxx 13cos25   б)    dxx 1ln 2
 

21. а)    dxxx 32sin14   б)  dxx6rccosa  



 11 

22. а)   dxx
x21e54   б)  dxx5arcctg  

23. а)    dxxx 34sin35   б)    dxxx 1ln 2
 

24. а)    dxxx 14cos43   б)  dxx9rcsina  

25. а)   dxx
x25e43   б)  dxx7arctg  

26. а)    dxxx 27sin35   б)    dxx 25ln  

27. а)    dxxx 58cos32   б)  dxx10rccosa  

28. а)   dxx
x43e67   б)  dxx6arcctg  

29. а)    dxxx 82sin73   б)    dxx 37ln  

30. а)    dxxx 35cos54   б)  dxx11arctg  

Завдання 1.5. Знайти інтеграл від дробово-раціональної функції 

1.  


dx
xx

x
23

3 1
 2.    




dx
xxx

xx

651

2173
2

2

 

3.    



dx

xx

x

11

13
2

2

 4. dx
xx

x
 


23

2
 

5.    



dx

xxx

xx

322

174
2

2

 6.    



dx

xxx

x

521

133
2

 

7. dx
x

xx
 


8

86
3

2

 8. dx
xxx

x
 


23

2

2

12
 

9.  



dx

xx

x
2

2

1

23
 10.    




dx
xx

x

41

27
2

 

11. dx
xx

x
 


24

2 24
 12.    


dx

xx

x

11

4
2

 

13.  


dx
xxx

x
23 2

2
 14.  


dx

xxx

xx
23

2

2

23
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15.    



dx

xx

x

11

3
2

3

 16.    



dx

xxx

xx

1341

2042
2

2

 

17.  
dx

xx

x

43

5
24

 18. dx
x

x
 


8

96
3

 

19. dx
x

x
 


1

93
3

 20. dx
x

xx
 


1

23
3

2

 

21.    



dx

xx

x

31

1
2

2

 22.     


dx
xxx

xx

23

52

 

23. dx
xx

xx
 


24

3

4

34
 24. dx

x

xx
 


1

52
4

3

 

25.     
dx

xx

x

112
 26. dx

xx

x
 


24 4

24
 

27. dx
xx

xxx
 


24

23 3
 28.  


dx

xxx

x

2

2
23

3

 

29.  
dx

xx

x

45 24

2

 30.  


dx
x

xxx
4

235

1

22
 

Завдання 1.6. Знайти інтеграл від тригонометричної функції 

1. а)   xx

dx

cos3sin25
 б)   dxxx 3cos3sin 42

 

2. а)   xx

dx

cossin45
 б)   dxxx 5cos3sin  

3. а)   xx

dx

cos5sin10
 б)   dxxx

35 4 cossin  

4. а)   xx

dx

sincos23
 б)   dxxx 11sin7sin  

5. а)   xx

dx

cos7sin48
 б)   dxxx

45 cossin  
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6. а)   3cos5 x

dx
 б)   dxxx 7cos5cos  

7. а)   3cos3sin2 xx

dx
 б)   dxxx 2cos2sin 24

 

8. а)   xx

dx

sin5cos35
 б)   dxxx 12cos4sin  

9. а)   x

dx

cos35
 б)   dxxx

3 23 cossin  

10. а)   5sin4 x

dx
 б)   dxxx 8sin6sin  

11. а)   xx

dx

cos4sin3
 б)   dxxx

33 2 cossin  

12. а)  8cos4 x

dx
 б)   dxxx 8cos4cos  

13. а)   xx

dx

cos3sin7
 б)   dxxx 2cos2sin 42

 

14. а)   1cos3sin4 xx

dx
 б)  dxx5cos4

 

15. а)   xx

dx

cos4sin3
 б)  dxx2sin 4

 

16. а)   5cos3sin xx

dx
 б)   dxxx 13sin5sin  

17. а)   5cos3sin4 xx

dx
 б)   dxxx 13cos5sin  

18. а)   3cossin2 xx

dx
 б)   dxxx 13cos5cos  

19. а)   xx

dx

cos3sin4
 б)   dxxx

37 4 cossin  

20. а)   xx

dx

cossin3
 б)   dxxx

34 cossin  
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21. а)   1cos3sin xx

dx
 б)   dxxx 5cos5sin 24

 

22. а)   3cos3sin2 xx

dx
 б)   dxxx

63 cossin  

23. а)   4cos4sin3 xx

dx
 б)   dxxx 13sin7sin  

24. а)   xx

dx

cos2sin3
 б)   dxxx 13cos7sin  

25. а)   5cos5sin2 xx

dx
 б)   dxxx 13cos7cos  

26. а)   2cos2sin5 xx

dx
 б)   dxxx 6cos6sin 22

 

27. а)   3cos5sin4 xx

dx
 б)   dxxx

36 cossin  

28. а)   3cos5sin6 xx

dx
 б)   dxxx

36 7 cossin  

29. а)   5cos7sin xx

dx
 б)   dxxx 5cos5sin 42

 

30. а)   7cos7sin2 xx

dx
 б)   dxxx

7 93 cossin  

Завдання 1.7. Знайти інтеграл від ірраціональної функції 

1. 


dx
x

x

14 3
 2.    3 xxx

dx
 

3.   43 2 xxx

dx
 4. dx

x

xx
 


3

2

1

1
 

5.   11 x

dx
 6. dx

x

xx
 


1

4
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7.  


dx
xx

x

11

1
3

6

 8. dx
x

x
 


3 31

3
 

9. dx
xx

xx
 


6

3

 10.  


dx
xx

x

33

3
3

6

 

11.   dx
xx

x
 


1

1
3

 12. 


dx
xx

x

3 23
 

13. 


dx
xx

x

3 24
 14.  


dx

xx

x
3

6

1313

113
 

15.  
dx

x

x
41

 16.  


dx
xx

xx

163

3

 

17.  


 12123 2
xx

dx
 18.   dx

xx

xxx
 


3

3 2

1
 

19. dx
xx

x


 3 2
 20. 


dx

xx

x

3 23
 

21.  dx
xx

xx
 


6

3 2

1
 22.  

dx
x

x
41

 

23. 


dx
x

x

1
3

 24.  dx
xxx

x
  3

3

 

25. dx
xx

x
 

1
 26. dx

x

x
 1

 

27.  
dx

x

x

2

2

 28. 


dx
x

x 4
 

29. dx
xx

x
 


2

1
 30.   4 xx

dx
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2. ВИЗНАЧЕНИЙ ІНТЕГРАЛ 

Завдання 2.1. Знайти визначений інтеграл 

1.  
4/

0
22cos



x

dxx
 2. 

 
dx

x

x
 

3

2 1

1ln
 

3.  
2/

6/

3sincos



xdxx  4. dxx

x



0

1

2

e  

5. xd
x

x

e

1

2ln
 6. xd

x

x


 

2/1

2/1
241

2rccosa
 

7. 
 

0

1
2 94x

xd
 8.  



0

2sin dxxx  

9. 


2

1
24 x

xdx
 10.  



 3/

cossin dxxx  

11. 




3/2

3/1
3e x

xd
 12. xdx

x sine
2/

0

cos  


 

13.  

1

0
3

2

1 x

xdx
 14. xd

x

x


2

1

e
 

15. xd
x

x


e

1

ln1
 16.  

5

1 31 x

xd
 

17.  

2/

0
2 164



x

xd
 18.  

2/

0

cossin


xdxx  

19. 
 

xd
x

x
 

2

1 1

1ln
 20. xdx

x 
1

0

3/2 3

e  

21. 
9/

0
2 3cos



x

xd
 22. 

 
 

xd

x

x




1

2/1
211

1rcsina
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23. xdx
x

arctg
1

13

1
2 


 24. xd

x

x




1

0
24

2
rcsina

 

25. 
2

1

3ln

x

xdx
 26. xdxx 

4

0

3 2 9  

27. xdxx



0

1

4 32 21  28. 
2/

4/
2sin

cos

 x

xdx
 

29. 


2

0
2 12x

xdx
 30. xd

x

x


6/

12/
2 3sin

3ctg


 

Завдання 2.2. Знайти невласні інтеграли І-го роду 

1. 


0
4 116x

xdx
 2. 



1
4 116

16

x

xdx
 

3. 


0
4

3

116x

xdx
 4. 



1
4 116x

xdx
 

5. xdx
x




0

2

e  6. 



/2

2

1
sin

1
xd

xx
 

7.  
 

0

32 4x

xdx
 8.  



0 3 43

2

8x

xdx
 

9. 


0
2

2

1

arctg

x

xdx
 10. 



1
43

2

x

xdx
 

11. xd
xx

x







4
2 14

2
 12. 



 1
2 54xx

xd
 

13. 
 




 


1
2 54

2

xx

xdx
 14. xd

x

x



0
241

2arctg
 

15. 


2/1
2 544

16

xx

xd
 16. xd

x



0
2 4

3
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17.  


1
2ln1

4

xx

xd
 18. 




0

2

2 xdx
x

 

19.  


 

1

2 45ln

7

x

xd
 20.  



3/1
22 3arctg91 xx

xd
 

21.  



2 2

2
arctg4

x
x

xd
 

22. xd
o

x


3e  

23. 
 

xd
x

x






0 1

1ln
 24.  



2e
21ln xx

xd
 

25. 


1
2 156 xx

xd
 26. 



1
2 299 xx

xd
 

27. 


3
2 23xx

xd
 28. 



0
2 3e

e
x

x
xd

 

29. 
 

0

2 94xx

xd
 30. 

 
 







0 3 22 14

2

xx

xdx
 

Завдання 2.3. Знайти невласні інтеграли ІІ-го роду 

1.  

4
3

0
5 43 x

dx
 2. 



4

2
4 2 4

5,1

x

dxx
 

3.  

3

2
2 34

 
xx

dx
 4. 



2

1
32 )1(x

dxx
 

5.  

4
1

0
3 41 x

dx
 6.  

1

2/1
3 42 x

dx
 

7.  

1

2/1
2 )1(ln)1(

 ln2
 

xx

dx
 8.  



5

1
3

2

131 x

dxx
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9. dx
x

x




6/

0
6 5

 
)3sin1(

3cos
 10. dx

x

x




4

0 4 32
 

)16(

10
 

11.  


2/1

0
212x

dx
 12. 

 

1

/31 
3 31 x

dx
 

13.  

1

4/3
5 43 x

dx
 14. dx

x

x

 
cos

e2/

0
2

 tg




 

15.  

3

1 3 x

dx
 16. 



2

1
5 2 44 xx

dx
 

17. dx
x

x



 2/
7 2

 
cos

sin
 18. 

 

0

/43 34x

dx
 

19.  

3/1

0
2 299

 
xx

dx
 20.  

1

0
2 34

 
xx

dx
 

21. dx
x

x


2/

0

3

 
cos

sin3
 22. 



3

0
3 2

3

9

 9

x

dxx
 

23. 


1

0
3 5

4

1 x

dxx
 24. 



2

0
6

2

64 x

dxx
 

25.  

2/1

0
3 42 x

dx
 26. dx

x

x


2/

0

 
sin

cos3
 

27. 


1

0
4

3

1 x

dxx
 28.  

4

3 3
 

x

dx
 

29. 
 

0

/31  
3 13x

dx
 30.  

1

0
41

 
x

xdx
 

Завдання 2.4. Обчислити площу фігури, обмежену лініями 

1. xyxy 23,2   2. 3, xyxy   

3. 22 9,1 yxyx   4. 0,2,1,1  yxxyx  
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5. xyxy 3,92   6. 
4

,0,cos,sin


 xxxyxy  

7. 4,8 2  yxy  8. 4,0,22  xyxxy  

9. 7,6  yxyx  10. 2,4 2  xyxy  

11. xyxy
3

1
,   12. 32,222  xyxxy  

13. 15,0,2  xyxy  14. 8,7  yxyx  

15. xyxxy  5,962  16. xyxxy  4,4 2
 

17. 22 6,22 xyxxy   18. 78,7 2  xxyyx  

19. 2,13,4  xxyyx  20. 3,
1

,2  x
x

yxy  

21. 0,cos,1  yxyxy  22. 8,1,3  xyxxy  

23. 
0,5,3  yxyxy

 
24. 1,e3,1e  xyy

xx
 

25. 043,4  yxxy  26. 2,14,5  xxyyx  

27. 22 4, xxyxy   28. yxxy 4,4 22   

29. 
2

,0,2,2 2




x

xxxyy
x

 30. 0,7,1  yxyxy  

Завдання 2.5. Знайти довжину дуги лінії 

1. 
 
 







ty

ttx

cos12

sin2
,  t0  2. 










ty

tx
3

3

sin2

cos2
, 

2
0


 t  

3. 









ty

tx
2

2

sin2

cos2
, 

2
0


 t  4. 










ty

tx

1

2

, 10  t  

5. 







ty

tx

sin2

cos2
, 

2
0


 t  6. 

 
 







ty

ttx

cos13

sin3
,

2
0


 t  
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7. 









ty

tx
3

3

sin3

cos3
, 

4
0


 t  8. 










ty

tx
2

2

sin3

cos3
, 

4
0


 t  

9. 









ty

tx

2

2

, 20  t  10. 







ty

tx

sin3

cos3
, 

4
0


 t  

11. 
 
 







ty

ttx

cos12

sin2
, 

2
0


 t  12. 










ty

tx
3

3

sin2

cos2
, 

24


 t  

13. 









ty

tx
2

2

sin2

cos2
, 

24


 t  14. 










1

2

ty

tx
, 10  t  

15. 







ty

tx

sin2

cos2
, 

24


 t  16. 










12

2

ty

tx
, 20  t  

17. 
 
 







ty

ttx

cos13

sin3
, 

24


 t  18. 










ty

tx
3

3

sin3

cos3
, 

24


 t  

19. 









ty

tx
2

2

sin3

cos3
, 

2
0


 t  20. 








ty

tx

sin3

cos3
, 

24


 t  

21. 
 
 







ty

ttx

cos14

sin4
,  t0  22. 










ty

tx
3

3

sin4

cos4
, 

2
0


 t  

23. 









ty

tx
2

2

sin4

cos4
, 

2
0


 t  24. 










ty

tx

2

2

, 10  t  

25. 







ty

tx

sin4

cos4
,  t0  26. 

 
 







ty

ttx

cos15

sin5
,  2 t  

27. 









ty

tx
3

3

sin6

cos6
, 

3
0


 t  28. 










ty

tx
2

2

sin5

cos5
, 

4
0


 t  

29. 









22

2

ty

tx
, 10  t  30. 

 
 







ty

ttx

cos14

sin4
, 

3

2

2


 t  
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Завдання 2.6 Обчислити об’єм тіла, утвореного обертанням 
плоскої фігури навколо вказаної осі 

1.  OX

y

x

xy

  ,   

0

2

3













  2.  OX

x

x
y

  ,    
3
3

42










  

3.  OX  ,  
x,x

y,y
x









10

0e
 4.  OY

xy

xy
  ,    

82

2










 

5.  







OY  ,  
ty

tx

sin5

cos2
 6.  OX   ,  

yx

xy










4

4
2

2

 

7.  OX   ,  
x,x

y,yx







41

04
 8.  OX  , 

πx

y,xy








0

0sin
 

9. 
   OX    ,  

x

xy









2

1 32

 10.  OX  ,  

x

yx











3

1
94

22

 

11.  OX  ,   
x

y,y
x










0

22
 12.  OX   ,   

yx

xy










2

2

 

13.  OX,
π

t,
ty

tx

2
0

sin4

cos3
2

2









  14. 

 
   OX

 π  t

ty

ttx

,

0

cos16

sin6













 

15.  OX,π
x

y,xy











4

0tg
 16.  OX,

y

xy










1

23

 

17.  OY
yx

,1
49

22

  18.  OX,
y,x

yx










00

2
 

19.  OY,
x

xy










0

42

 20.  OY , 

yx

x
y











2
2

2
2
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21.  OX,
y

xxy









0

2

 22.  OX,
yx

xy










0322

2 2

 

23.  









OX   ,  
ty

tx
3

3

sin

cos
 24.  OY,

x,y

xy










08

3

 

25. 
   OX,

x

xy









0

4 32

 26.  OX,
xy

xy










2

2 8
 

27.  OX,
yx

xy








062

4
 28.  OX,

yx
1

116

22

  

29.  OX,
ty

tx










3

3

sin5

cos5
 30.  








OX    , 
ty

tx

sin5

cos2
 

3. ПОДВІЙНИЙ ІНТЕГРАЛ 

Завдання 3.1. Обчислити подвійний інтеграл по прямокутній 
області інтегрування D  

1. 
  

D

dxdyyx2  :D   20,10  yx  

2. 
  

D

dxdyyx 1  :D  10,20  yx  

3. 



D

dxdy
y

x
21

1
 :D  10,20  yx  

4. 
  

D

dxdyyx 2  :D  20,10  yx  

5.   
D

dxdyyx 22
 :D  2030  yx ,  

6.  

D

yx
dxdy

2e  :D  2010  yx ,  

7.   
D

dxdyyx
22  :D  30,20  yx  
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8.  D

dxdy
y

x
2

2

1
 :D  1030  yx ,  

9.   
D

dxdyyx
3

 :D  2010  yx ,  

10.   
D

dxdyyx 23 2
 :D  2010  yx ,  

11. 
  

D

dxdyyx 3  :D  1020  yx ,  

12.  

D

yx
dxdy

2e  :D  1020  yx ,  

13. 
  

D

dxdyyx 2  :D  1020  y,x  

14.   
D

dxdyyx
21  :D  3010  y,x  

15. 
  

D

dxdyyx4  :D  2010  y,x  

16. 
D

dxdy
y

x
 :D  1021  y,x  

17.  

D

yx
dxdy

2e  :D  2010  y,x  

18.   
D

dxdyyx  :D  1040  y,x  

19.  
D

dxdy
y

x

12
 :D  1021  y,x  

20. 
  

D

dxdyyx3  :D  1020  y,x  

21.  

D

yx
dxdy

2e  :D  2010  y,x  

22. 
  

D

dxdyxyx 4  :D  1020  y,x  

23.   
D

dxdyyx  :D  4110  y,x  
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24.  
D

dxdy
x

y

12
 :D  2110  y,x  

25.   
D

dxdyxyx  :D  4110  y,x  

26.  

D

yx
dxdy

3e  :D  2010  y,x  

27. 
  

D

dxdyyxsin  :D 





 


2

00 y,x  

28. 
  

D

dxdyyxcos  :D 





 


 y,x 0

2
0  

29. 
D

dxdy
x

y
21

 :D  2110  y,x  

30.  
D

dxdy
x

y

1

2

 :D  3010  y,x  

Завдання 3.2. Подати подвійний інтеграл  
D

ydxdyxf ,  у 

вигляді повторного інтеграла по області D , обмеженої вказаними 
лініями 

1. 









0,3

4
:

2

хxy

xy
D  2. 









0623

0,9
:

22

yx

yyx
D  

3. 









0,

8
:

2

yxy

yx
D  4. 








10,0

ln
:

ух
xy

D  

5. 









0

2
:

2

yx

yx
D  6. 










2

22
:

xy

xy
D  

7. 









yx

xy
D

2
:

2

 8. 






3,1

,2
:

yy

xyxy
D  
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9. 









xy

xyx
D

2

1,2
:

2

2

 10. 









0,

9
:

2

хxy

xy
D  

11. 









yx

xy
D

2
:

2

 12. 









0,

2
:

2

2

yyx

yx
D  

13. 







0,4

0122
: 2

yxy

yx
D  14. 








xy

xyx
D

2

1,
:  

15. 








0

2
2

yxy

xy
D

,
:  16. 










0

6
2

yyx

xy
D

,
:  

17. 









xy

xy
D

2
:

2

 8. 









20,4

4
:

2

хy

xy
D  

19. 







2,

1
:

xyx

yx
D  20. 










0,

2
:

2

2

yyx

yx
D  

21. 









0,

6
:

2

yxy

xy
D  22. 










xy

yxy
D

2

2 2,4
:  

23. 









yx

xy
D

2

24
:  24. 








0,4

02
: 22

yyx

yx
D  

25. 









20,2

4
:

2

2

xxy

xy
D  26. 










2

2

4

2,
:

xy

xxy
D  

27. 







0,

06
: 2

yxy

yx
D  28.  







214

033
:

xy

yx
D  

29. 









632

0,4
:

2

yx

yxy
D  30. 









2

2

4

4
:

yx

yx
D  
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Завдання 3.3. Змінити порядок інтегрування у повторному 
інтегралі 

1.  




1

1

1

1

3

2

,
x

x

dyyxfdx  2.  
3

2

5,1

0 2

,
у

y

dxyxfdy  

3.  
x

x

dyyxfdx
22

0

,  4.  
 y

y

dxyxfyd

3

2

1

0 2

,  

5.  
11

0

2

,
x

x

dyyxfxd  6.  
 2

2

3

2

2

0

,
y

y

dxyxfdy  

7.  
42

0

2

2

,
y

y

dxyxfdy  8.  




2

2

1

1

1

1

,
x

x

dyyxfdx  

9.  
y

y

dxyxfyd
e1

0

,  10.  


x

xx

dyyxfdx
23

0 2

,  

11.  




y

y

dxyxfdy

1

1

1

0 2

,  12.  
x

x

dyyxfxd
21

0 2

,  

13.  




2

2

2

4

3

0

,
y

y

dxyxfyd  14.  




221

2

,
x

x

dyyxfdx  

15.  
44

0

,
x

dyyxfxd  16.  
y

y

dxyxfyd
ln

e

1

,  

17.  


x

x

dyyxfxd
2

3

2

1

,  18.  
 y

y

dxyxfdy

11

0

,  

19.  
 2

3

21

0

,
x

x

dyyxfxd  20.  




y

y

dxyxfyd

2

4

2

0 2

,  
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21.  
x

x

dyyxfxd
3

2

1

0

,  22.  


x

xx

dyyxfdx

2

3

0 2

,  

23.  




21

1

1

2

,
x

x

dyyxfxd  24.  


y

yy

dxyxfyd

2

3

0 2

,  

25.  
x

x

dyyxfxd
8

2

4

0

,  26.  




323

1 2

,
y

y

dxyxfdy  

27.  




y

y

dxyxfyd

3

9

3

0 2

,  28.  
 





1

1

0

1 2

,
x

x

dyyxfdx  

29.  




y

y

dxyxfdy

1

1

1

2 2

,  30.  




x

x

dyyxfxd
3

9

3

0 2

,  

Завдання 3.4. Знайти подвійний інтеграл по області D  

1.  dxdyyx

D

 2
 :D 22 , yxxy   

2. dxdyyx

D

 2
 :D xyxy 2,2   

3. 
 dxdyyx

D

   
:D yxyx  ,2

 

4. dxdyyx

D

 2
 :D 0,,2  xxyxy  

5.  dxdyyx
D

  23
 :D 0,0,12  yxxy  

6. 
 dxdyxy

D

   
:D 2, xyxy   

7. 
 dxdyyx

D

  1  
:D xyxy  5,2

 

8. 
 dxdyyx

D

   
:D 1,1 22  xyxy  
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9. 
 dxdyyx

D

  1  :D 3,,5  xxyxy  

10. 
  dxdyyx

D

  2  :D 2,0,
2

1
 xyxy  

11.  dxdyyx

D

  2
 :D 1,2  yxy  

12. 
D

dxdyyx
2

 :D 1;0,2 3  xyxy  

13.  dxdyyx
D

  22
 :D 1,2  xyx  

14. 
dxdyxy

D

  
:D 2,0,3  xyxy  

15. 
 dxdyyx

D

   
:D 2,0,3  xyxy  

16. 
 dxdyyxx

D

  2  
:D 0,1 2  yxy  

17. 
 dxdyxy

D

  1  
:D 0,,3  xxyxy  

18. dxdyyx

D

  3
 :D 0,0,12  уxxy  

19. 
 dxdyyx

D

  5  
 

:D 0,05,5  xyxxy  

20. 
 dxdyyx

D

   
:D 3,12  yxy  

21.   dxdyyx
D

21   :D 3,3 2  yxy  

22. dxdyyx
D

  2
 :D 1;0,  xyxy  

23.  dxdyyx

D

 3
 :D 0,1,2,1  xxyxyx  

24. dxdyyx
D

  3
 :D xyyxy 4,0,3   
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25.  dxdyyx
D

  33
 :D 0,1,1 2  xxyyx  

26. 
dxdyyx

D

  :D 2,0,  yxyxy  

27. dxdy
x

y

D

 2

2

 :D 2,1,  yyxxy  

28.  dxdyxy
D

  21  :D xyxy 4,3   

29.  dxdyxy

D

  212
 :D 0,1 2  xyx  

30. dxdyx
D

y e  :D 2;0,ln  xyxy  

Завдання 3.5. Перейшовши до полярних координат, обчислити 
подвійний інтеграл 

1.  
D

dxdyyx
22

 :D 2,1 2222  yxyx  

2.   
D

dxdyyx
22

 :D xyx 422   

3. 
D yx

dxdy

221
 :D 0,0,122  yxyx  

4.  

D

yx
dxdy

22

e  :D 0,4 2  xxy  

5.  
D

dxdyyx
221  :D 0,0,422  yxyx  

6. 
D yx

dxdy

422
 :D xyyxy  3,0,4 2

 

7.   
D

dxdyyx
22ln  :D










422

222

e

e

yx

yx
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8. 
D yx

dxdy

229
 :D 422  yx  

9.   
D

dxdyyx
22

 :D xyx 222   

10.  
D

dxdyyx
22 441  :D 222  yx  

11.  











D

dxdy
x

y
2

2

1  :D









0,

222

yxy

yx 
 

12.  
D

dxdyyx
22

 :D










yyx

yx

2

9

22

22

 

13. 




D

dxdy

yx

yx

22

22sin
 :D













222

2
22

9





yx

yx
 

14. 
D yx

dxdy

22
 :D











0,3

4,1 2222

yxy

yxyx
 

15. 
D yx

dxdy

224
 :D










0,0

122

yx

yx
 

16.  
D

dxdyyx 922
 :D











16

9

22

22

yx

yx
 

17.  

D

yx
dxdy

22

e  :D 0,122  yyx  

18. 
D yx

dxdy

422
 :D xyxxy  3,0,4 2

 

19. 
D

dxdy
yx

x
22

2
 :D











0,3

922

yxy

yx
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20.  
D

dxdyyx
224  :D










0,0

122

yx

yx
 

21. 




D

dxdy

yx

yx

22

22cos
 :D














9

4
2

22

2
22





yx

yx

 

22.   
D

dxdyyx
22sin  :D










0,

16,1 2222

yxy

yxyx
 

23. 
D yx

dxdy

221
 :D










0,

922

xxy

yx
 

24.  
D

dxdyyx 922
 :D











25

9

22

22

yx

yx
 

25. 
D

dxdy  :D










xyxy

yx

,3

922

 

26. 
D

dxdy
x

y
arctg  :D











yxxy

yxyx

3,3

4,1 2222

 

27.  

D

yx
dydx

22

e  :D









xyy

xy

,0

1 2

 

28.   
D

dxdyyx
22cos  :D










xyxy

yxyx

,

16,1 2222

 

29. 
D yxyx

dxdy

22222 cos
 :D










0,

2522

xxy

yx
 

30. 
D

dxdy
yx

y
22

 :D









0,

922

yxy

yx
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Завдання 3.6. Знайти об’єм тіла V , обмеженого поверхнями 

1. 












0

6

4

: 2

22

z

xz

yyx

V  2. 













0

2

4

: 22

22

z

xyx

yxz

V  

3. 


















0

3

5
,5

: 22

z

yxz

xyxy

V  4. 













6

3

0,4

:

yx

yx

zxz

V  

5. 













0

4

0

: 22

222

z

yyx

zyx

V  6. 












0,1

4

2

: 2

zx

xy

xz

V  

7. 













0

2

4

: 22

222

z

xyx

zyx

V  8. 













0

1

: 22

222

z

yyx

zyx

V  

9. 













0,0

4

2,

:

zx

yz

yxyx

V  10. 












0,0

01243

0,9

:

2

yx

yx

zyz

V  

11. 













0

4

: 2

2

z

xy

yz

V  12. 













0

1,: 2

22

z

yxy

yxz

V  

13. 












0

2

2

:

22

z

yxz

xyx

V  14. 












0

9

2

: 22

z

yx

yz

V  
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15. 














0
4

1
,2

2

: 2

z

xyxy

zx

V  16. 












0

4

4

: 2

22

z

yz

yyx

V  

17. 












0

632

0,

:

2

x

yx

zyz

V  18. 













0

2

: 2

22

z

xy

xzx

V  

19. 













0

1

: 2

2

z

yx

zx

V  20. 













0

4

4

: 22

2

z

yx

xz

V  

21 












0,0,0

1

1

:

2

zyx

yx

yz

V  22. 













9

02

0,3

:

2

yx

yx

zxz

V  

23. 












0,0,0

1

3

:

22

zyx

yx

yxz

V  24. 












0

1

2

: 22

22

z

yx

yxz

V  

25. 













0

,2

1

:

2

z

yxxy

yz

V  26. 












0

0,

22

:

z

yyx

zyx

V  

27. 













0,0

,2:

22

zx

xyyx

yxz

V  28. 














0

4: 22

22

z

xyx

yxz

V  

29. 













0,0

8

3

:

yx

yx

yz

V  30. 













0

1

: 2

z

xy

yz

V  
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Завдання 3.7. Обчислити площу поверхні I, відсіченою 
поверхнею II 

1. 







2,0,2,0:

4:

ууххІІ
zyxІ

 2. 









0,0,0,1:

1: 22

zухухІІ
zxІ

 

3. 






yyxІІ

zyxІ
2:

1232:
22  4. 








xyxІІ
zyxІ
2

0122

22:

:
 

5. 









0,0,0,2:

4: 22

zухухІІ
zxІ

 6. 







0,16:

:
22

zyxІІ
хzІ

 

7. 







1,0,4,0:

632:

ууххІІ
zyxІ

 8. 









4:

9:
22

222

yxІІ
zyxІ

 

9. 







0,2:

42:
2

zyxІІ
zyxІ

 10. 







0,4:

2:
22

zyxІІ
хzІ

 

11. 









zzyІІ
zyxІ
2:

:
22

222

 12. 









1:

4:
22

222

yxІІ
zyxІ

 

13. 









22,2,2:

2: 2

ххуухІІ
zxІ

 14. 







2:

32:

хуІІ
zyxІ

 

15. 









1,4:

4:
2

2

ххуІІ
xzІ

 16. 









0,9:

25:
22

22

zyxІІ
zyxІ

 

17. 









0,:

4: 22

уzzуІІ
zxІ

 18. 







0,1:

2:
22

zyxІІ
yzІ

 

19. 









zzxІІ
zxyІ
2:

:
22

222

 20. 








1:

1:
22

22

zyІІ
zyxІ

 

21 









2,:

:
2

2

xxyІІ
xzІ

 22. 









1:

9:
22

222

yxІІ
zyxІ

 

23. 








1:

1:
22

22

yxІІ
yxzІ

 24. 









1:

2:
22

22

zxІІ
yxyІ
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25. 







0,9:

:
22

zyxІІ
уzІ

 26. 









0,4:

2:
22

22

zzyxІІ
yyxІ

 

27. 







0,4,:

9:
22

zxyxyІІ
zхІ

 28. 

















2

,2,0,0
:

4: 22

yx

yxyz
ІІ

yxІ
 

29. 







4,0,1,0:

632:

ууххІІ
zyxІ

 30. 









1:

16:
22

222

yxІІ
zyxІ

 

Завдання 3.8. Обчислити масу неоднорідної пластини D , 

обмеженої заданими лініями, якщо поверхнева густина в кожній її 
точці  yx,   

1.  
  yxyx

xyx

xyyx
D










2,

02

2;2
:



 2. 

  22

22

22

,

2

9
:

yxyx

yyx

yx
D














 

3. 

 
2

2

,

2

2,4
:

у
x

yx

xy

xyx
D











 4. 

  22

22

22

,

2

16
:

yxyx

xyx

yx
D














 

5. 

  22

2

,

5,1

2
:

yxyx

yx
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





2

22

12,0

4

yzz

xyx
 б) 










22

22

4

32

yxz

yxz
 

18. а) 









22

22

,0

8

yxzz

xyx
 б) 










22

22

5,2

5,1

yxz

yxz
 

19. а) 









22

22

16,0

4

yxzz

xyx
 б)  








22

22

8,0

45

yxz

yxz
 

20. а) 









2

22

4,0

4

xzz

yyx
 б) 

 










циліндрасерединів
0,33

49
22

22

zyx

yxz

 

21. а) 
 










циліндрасерединів
4,0

2
22

22

yxzz

xyx

 б) 

 










циліндрасерединів
0,21

25
22

22

zyx

yxz

 

22. а) 









22

22

16

0,4

yxz

zyyx
 б) 










22

22

22

9

yxz

yxz
 

23. а) 









2

22

1,0

02

yzz

xyx
 б) 














7

8

22

22

yx
z

yxz
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24. а) 









22

22

,0

12

yxzz

xyx
 б) 

 










циліндрасерединів
0,5

9
22

22

zyx

yxz

 

25. а) 
 










циліндрасерединів
0,4

02
22

22

zyxz

xyx

 б) 









22

2290

yxz

yxz
 

26. а) 









2

22

6,0

4

xzz

yyx
 б) 










22

22

28

12

yxz

yxz
 

27. а) 
 











циліндрасерединів
,0

10
22

22

yxzz

yyx

 б) 













8

9

22

22

yx
z

yxz

 

28. а) 









22

22

,0

4

yxzz

xyx
 б) 










22

22

9

36

yxz

yxz
 

29. а) 









2

22

1,0

2

yzz

xyx
 б) 









22

22

12

64

yxz

yxz
 

30. а) 









22

22

,0

8

yxzz

yyx
 б) 










22

22

5,5

5,4

yxz

yxz
 

5. КРИВОЛІНІЙНІ ІНТЕГРАЛИ 

Завдання 5.1. Обчислити криволінійний інтеграл  dlyxf

L

 , , де 

L  – відрізок прямої від точки  111 ; yxA  до точки  222 ; yxA  

1.   yxyxf 7,    5;21 A   7;32 A  
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2.   yxyxf 53,    4;31A   2;52A  

3.   yxyxf 52,    2;31 A   5;02A  

4.   yxyxf 25,    7;21 A   3;32 A  

5.   yxyxf  4,   1;31A  A2( 2; 3 ) 

6.   yxyxf 4,    0;41A   4;22 A  

7.   yxyxf 32,    7;51 A   1;22 A ) 

8.   yxyxf 25,    5;31A   1;72A  

9.   yxyxf 3,    5;21A   3;02A  

10.   yxyxf 42,    2;71 A   3;52 A  

11.   yxyxf  5,   5;21A   3;42A  

12.   yxyxf 53,    1;21 A   2;32 A  

13.   yxyxf 67,    5;61A   6;32A  

14.   yxyxf 26,    5;31A   3;52A  

15.   yxyxf 52,    7;31 A   6;22 A  

16.   yxyxf  2,   2;11A   1;32 A  

17.   yxyxf ,   1;31A   2;22 A  

18.   yxyxf 2,    3;11 A   5;42 A  

19.   yxyxf  3,   1;21 A   3;12 A  

20.   yxyxf  5,   2;41 A   1;32 A  

21.   yxyxf 32,    1;31 A   1;42A  

22.   yxyxf 5,    2;51A   4;12A  

23.   yxyxf 23,    1;41 A   3;22A  

24.   yxyxf 32,    2;31A   1;52A  
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25.   yxyxf 3,    3;11 A   2;32 A  

26.   yxyxf 3,    2;31A   4;12 A  

27.   yxyxf 27,    5;31 A   3;22 A  

28.   yxyxf 23,    4;21 A   5;32 A  

29.   yxyxf 35,    5;21 A   2;32 A  

30.   yxyxf  2,   5;11 A   4;22 A  

Завдання 5.2. Обчислити     
L

dyyxQdxyxP ,,  по заданій лінії L  

1.     
L

dyxyydxyxx 22 22
 

2: xyL   від точки  1;1А  до 
точки  1;1В   

2.   
L

dyyxdxyx 222
 

3: xyL   від точки  0;0О  до 
точки  1;1А  

3.  dyyx
L

 2
 

22: xyL   від точки  0;2А  

до точки  2;0В   

4.   
L

dxyxx
22  

21: ухL   від точки  0;1А  до 
точки  2;3В   

5.  dyyxydxyx
L

  22
 1: 2  xyL  від точки  1;0А  

до точки  3;2 В   

6. 
  

L

dyxydxyx  
3: xyL   від точки  0;0О  до 

точки  1;1 А  

7. 
    

L

dyyxdxyx 11  
3: xyL   від точки  1;1 А  до 

точки  1;1В  

8.   
L

dyxydxyx
2

 xyL 2:  від точки  0;0О  до 
точки  2;4А  
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9.   
L

dyyxdxyx
21  хуL 44: 2   від точки  0;1А  

до точки  2;0В   

10.   
L

dyxydxyx
22

 
2: xyL   від точки  0;0О  до 

точки  1;1А  

11.   
L

dyxdxyyx
2

 2: 2  xyL  від точки  2;0А  до 
точки  3;1В   

12.  


L

dy
y

x
dx

y

y 12

 
L : відрізок прямої від точки 
 2;1А  до точки  4;3В  

13.   
L

dyxdxxyx
2

2

1
 

xyL 4: 2   від точки  0;0О  до 
точки  2;1А  

14.  
L

dyxdx
x

y
 

xyL ln:   від точки  0;1А  до 
точки  1;eВ  

15.  
L

dyydxyx
2

 xyL 2: 2   від точки  2;2А  до 
точки  1;5,0 В  

16.  
L

dyxdxyx
22  

225,0: xyL   від точки  0;0О  до 
точки  1;2А  

17.   
L

dyxdxyyx
2

 
22: xyL   від точки  0;0О  до 

точки  2;1А  

18.  
L

dyxdxyx
22  

32: xyL   від точки  2;1А  до 
точки  2;1 В  

19.  









L

dy
y

x
1

 
23: xyL   від точки  3;1А  до 

точки  3;1В   

20.     
L

dyxdxyx 213 32
 xyL 24:  від точки  0;0О  до 

точки  1;4А  

21.   
L

dy
y

x
dxxyx

2

 
xyL 2:   від точки  0;0О  до 

точки  2;1А  
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22.   
L

dxyx
22

 
23: xyL   від точки  3;1А  до 

точки  3;1В   

23. 
L

dyx  xyL sin:   від точки  0;А  до 
точки  0;0О  

24.     
L

dyyxdxyxx
22 22  L : відрізок прямої від точки 

 0;2А  до точки  1;3В  

25.   
L

dyxdxyyx
2

 2: 2  ухL  від точки  1;3А  до 
точки  0;2В   

26.     
L

dyyxdxyx
222 23  L : відрізок прямої від точки 

 3;1А  до точки  5;1В  

27.  
L

dyxdxyx
22  

22: ухL   від точки  0;0О  до 
точки  1;2А  

28. 



L

dy
x

xy
dx

y

x
 

21: ухL   від точки  2;3А  до 
точки  3;8 В  

29.  
L

dxydyx  
2: xyL   від точки  0;0О  до 

точки  4;2А  

30.   
L

dy
x

dxxyx
2

2

 
24: xyL   від точки  0;0О  до 

точки  4;1А  

Завдання 5.3. Впевнитись, що заданий вираз du  є повним 
диференціалом деякої функції та знайти цю функцію за допомогою 
криволінійного інтегралу 

1.    dyyxdxyxdu 62132 2   

2.    dyxxdxyyxxdu
323 7232212   

3.    dyyyxxdxyyxxdu 4323 222   

4.    dyyxyxdxyyxxdu
2222 3223   
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5.    dyxydxyxxdu
222 2   

6.    dyyxyxdxyyxxdu
2222 3223   

7.    dyyxdxxyxdu 24212 32   

8.    dyyxdxxyxdu
3222   

9.    dyyxdxyxdu 5356 2   

10.    dyyyxdxxyxdu 51061210 232   

11.    dyyxydxyxxdu
2323   

12.    dyyyxdxyxxdu
42234 564   

13.    dyyyxxdxyyxdu 61552 223   

14.    dyyyxxdxyyxxdu
2222 3223   

15.    dyyyxdxxyxdu
2232 3646   

16.   dyxdxyxxdu
23610   

17.    dyyxyxdxyxydu
222 81688   

18.    dyxyxdxyxydu
3425 1533   

19.    dyyxyxdxyxxydu
2223 318246   

20.    dyxyyxdxyyxdu
64275 142028   

21.    dyyxyxdxxyyxdu 2142221 2322   

22.    dyxyxdxyxydu
223 59103   

23.    dyyxyxdxyyxdu
325434 8325   

24.    dyyxyxdxyydu 61032 425   
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25.    dyyxyxdxyxyxdu
243252 21026   

26.    dyyxxdxyxyxdu
54243 22658   

27.    dyxyxdxxyxydu 13496 2324   

28.    dyyxyxyxdxyyxydu
3426457 12542326   

29.    dyyxyxdxyxxydu
222 3312646   

30.    dyyxyxdxyxydu
222 3326   

6. ПОВЕРХНЕВІ ІНТЕГРАЛИ 

Завдання 6.1. Обчислити  поверхневий інтеграл першого роду по 
поверхні S , де S  – частина площини Р  в першому октанті 

1. 
  

S

dSzyx 232  33:  zyxP  

2. 
  

S

dSzxy 972  222:  zyxP  

3. 
  

S

dSzyx 46  333:  zyxP  

4. 
  

S

dSzyx 32  2:  zyxP  

5. 
  

S

dSzyx 623  222:  zyxP  

6. 
  

S

dSzyx 52  22:  zyxP  

7. 
  

S

dSzyx 85  632:  zyxP  

8. 
  

S

dSzxy3  2:  zyxP  

9. 
  

S

dSzxy 223  222:  zyxP  
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10. 
  

S

dSzyx 32  22:  zyxP  

11. 
  

S

dSzyx5  222:  zyxP  

12. 
  

S

dSzyx 223  6223:  zyxP  

13. 
  

S

dSzyx 32  22:  zyxP  

14. 
  

S

dSzyx 29  42:  zyxP  

15. 
  

S

dSzyx 885  824:  zyxP  

16. 
  

S

dSzxy 44  222:  zyxP  

17. 
  

S

dSzyx 27  6223:  zyxP  

18. 
  

S

dSzyx 32  632:  zyxP  

19. 
  

S

dSzyx4  2:  zyxP  

20. 
  

S

dSzyx 86  22:  zyxP  

21. 
  

S

dSzyx 44  422:  zyxP  

22. 
  

S

dSzyx 52  22:  zyxP  

23. 
  

S

dSzyx 44  422:  zyxP  

24. 
  

S

dSzyx 225  22:  zyxP  

25. 
  

S

dSzyx 1052  632:  zyxP  

26. 
  

S

dSzyx 152  222:  zyxP  
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27. 
  

S

dSzyx 103  623:  zyxP  

28. 
  

S

dSzyx 32  222:  zyxP  

29. 
  

S

dSzyx 55  623:  zyxP  

30. 
  

S

dSzyx 23  222:  zyxP  

Завдання 6.2. Обчислити поверхневий інтеграл другого роду 
через нижню сторону поверхні  , яка обмежена координатними 
площинами 

1.  dydzyx 


2
 132:  zyx  

2.  dydzzxy 


2
 12:  zyx  

3. 
 dydzzyx 


 123:  zyx  

4. 
 dydzyxz 


2  132:  zyx  

5. 
 dydzyxz 


3  13:  zyx  

6.  dydzyzx 


2
 13:  zyx  

7.  dydzyz 


2
 12:  zxy  

8.  dydzzy 


22
 12:  zxy  

9.  dydzzxx 


2
 1:  xyz  

10. 
 dydzyzx 


4  122:  zyx  
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11.  dxdzxy 


2
 123:  zyx  

12.  dxdzxy 


22
 1232:  zyx  

13.  dxdzxzy 


2
 123  zxy:σ  

14. 
 dxdzzyx 


2  1232:  zyx  

15. 
 dxdzzyx 


3  13:  zyx  

16. 
 dxdzyxz 


 132:  zyx  

17.  dxdzyx 


2
 12:  zyx  

18.  dxdzyx 


22
 1322:  zyx  

19.  dxdzxz 


2
 133:  zyx  

20. 
 dxdzxzy 


 1322:  zyx  

21. 
 dxdyzyx 


2  13:  zyx  

22. 
 dxdyzxy 


22  1323:  zyx  

23. 
 dxdyyx 


12  123:  zyx  

24. 
 dxdyzyx 


 132:  zyx  

25. 
 dxdyxzy 


3  143:  zyx  

26. 
 dxdyxzy 


2  12:  zyx  

27. 
 dxdyzyx 


 132:  zyx  
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28. 
 dxdyzxy 


2  132:  zyx  

29. 
 dxdyyx 


13  14:  zyx  

30. 
 dxdzzy 


32  124:  zxy  

7. ЕЛЕМЕНТИ ТЕОРІЇ ПОЛЯ 

Завдання 7.1 Знайти похідну функції  zyxuu ,,  у напрямі 

вектору 21MM  в точці 1M  та  1M  ugrad . 

1. xzzyyxu
222    2;1;11 M   1;4;32 M  

2. 235 zyxu    1;1;21 M   0;3;42 M  

3.  222ln zyxu    1;2;11 M   1;1;32 M  

4. 
222

e zyx
zu

   1;1;21 M   2;4;32 M  

5.  zxzyyxu  ln   1;3;21 M   3;1;22 M  

6. 2221 zyxu    1;1;11M   1;2;32M  

7. 222  zxyxu   1;1;11 M   3;1;22 M  

8. 2ee zyxu
xy    2;0;31M   3;1;42M  

9. zyxzyxu  223   2;1;11M   4;1;32 M  

10. 2225 zyzyxzyxu    1;1;11M   2;3;22 M  

11. 222
zyx

x
u


   2;2;11M   1;2;32 M  

12. 22 2 zzxyzyu    1;1;31 M   4;1;22 M  

13. zyxzyxu 2222    2;1;11 M   4;1;52 M  

14.  221ln zyxu    1;1;11M   1;5;32 M  
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15. 542 222  zyxu   1;2;11M   6;2;32 M  

16.  1ln 33  zyxu   0;3;11M   3;1;42 M  

17. z
zyxu e22    0;3;21 M   4;3;22M  

18. zyxxu
y 3   4;2;21 M   3;0;12 M  

19. zyzyxu  323   1;3;21 M   0;2;32 M  

20. 
2

e zyx
u

   2;0;31 M   3;4;22 M  

21. 2
yxxu

zy    4;1;31M   1;1;12 M  

22.  3222
zyxu    1;2;11 M   3;1;02 M  

23.   2
zyyxu

z    1,;1;51M   2;7;32 M  

24. zzyyxu 322    1;2;01 M   0;5;22 M  

25. 
1

10
222 


zyx

u   2;2;11 M   1;0;22M  

26.  2221ln zyxu    1;1;11M   8;4;52 M  

27. 
x

z

z

y

y

x
u    1;1;11 M   4;3;22M  

28. zyxyxxu 623    5;3;11 M   2;2;42 M  

29. 
z

x

y

z

x

y
u    2;2;21M   1;4;32 M  

30. 2e yxu
zyx  

  3;0;11M   5;4;22 M  

Завдання 7.2. Знайти      000 |,|, MadivMarotMarot  для 

векторного поля         kzyxRjzyxQizyxPMa ,,,,,,   

1. kzjyxixa
222    2;1;00 M  

2. kzxjzxzyiyxa  )(   3;0;20M  

3. kxjzyiyxa
222    0;2;10 M  



 56 

4. kzyjzizxa    1;0;30M  

5. kzyxjzizya  2
  1;1;20 M  

6. kxjzyxiyxa    3;0;10 M  

7. kzjyxiya
22    1;1;20 M  

8. kzxjzyxizxa
2   1;1;00M  

9. kzxjzyiyxa  2
  1;2;00 M  

10. kyzjyizxa    2;1;00M  

11. kzjyxiya
222    1;2;10 M  

12. kzjyxiyxa
22    1;1;10 M  

13.   kzxjzyiyxa    0;1;20M  

14.   kzxjzyiyxa    1;0;40M  

15. kzxjyzixa
2   2;0;30 M  

16.   kxjzyiyxa
22    4;0;10M  

17. kzyjyizxa    4;1;00 M  

18. kzyjxiyxa    2;2;20M  

19.   kxjzyxiyxa    3;1;40 M  

20.   kyjzyiyxa    0;1;40 M  

21.   kzyxjzizya  2
  1;0;30M  

22.   kzyxjzizya  2
  0;3;10M  

23. kzjzxiza
22    1;2;10 M  

24.    kxyjzxiyxa    1;0;00M  

25.   kzxjyxizxa
2   2;1;10 M  

26.   kzyjyxizxa
2   1;2;20M  
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27.   kxjzyxizxa    1;2;20 M  

28.   kzjyizya
2   1;2;10 M  

29.   kzxjxiyxa    2;2;00 M  

30.   kyxjyizxa    0;1;10 M  

Завдання 7.3. Обчислити потік векторного поля  Ma  через 
зовнішню поверхню піраміди, створену площиною P  та 
координатними площинами,: а) за означенням; б) за формулою 
Остроградського-Гаусса 

1.    kzxjzyixa  3    33:  zyxP  

2.     kzjzxyixa 413     222:  zyxP  

3.    kzyjzxixa     333:  zyxP  

4.      kzyxjxzizxa  2    2:  zyxP  

5.      kzyjzxiyxa  222    222:  zyxP  

6.    kzyxjyizxa  2    22:  zyxP  

7.      kxzjzyiyxa  223    632:  zyxP  

8.     kzjyxizya 22     2:  zyxP  

9.    kzyjyiyxa  3    222:  zyxP  

10.    kzxjyizyxa 22     22:  zyxP  

11.     kzjyxizya  2    22:  zyxP  

12.    kzyxjzyixa 222     222:  zyxP  

13.     kzjzyizxa  32    6223:  zyxP  

14.    kzyjzyxixa 234     42:  zyxP  

15.     kzjyxixza 322     824:  zyxP  
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16.    kzyjzyxiza  334    222:  zyxP  

17.      kzxjzyiyxa  2    6223:  zyxP  

18.    kzyjzizyxa 72     632:  zyxP  

19.      kzxjxyizxa 22     2:  zyxP  

20.     kxjyxizya  2    422:  zyxP  

21.      kzxjyxixza  32    22:  zyxP  

22.     kyjyxizxa  3    22:  zyxP  

23.    kyxjzizxa  2    422:  zyxP  

24.     kyjzxiyxa  3    22:  zyxP  

25.      kzyjzxizya 32     632:  zyxP  

26.     kyjyxizya  6    222:  zyxP  

27.     kyjyxizya  22    623:  zyxP  

28.    kzyjxizya 2    222:  zyxP  

29.    kyxjzizxa  2    623:  zyxP  

30.   kyjyxiza     222:  zyxP  

Завдання 7.4. Обчислити циркуляцію векторного поля  Ma  по 
контуру трикутника, який зявляється внаслідок перетину площини P  

з координатними площинами: а) за означенням; б) за формулою 
Стокса 

1.   kyjyxiza     222:  zyxP  

2.    kyxjzizxa  2    623:  zyxP  
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